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1. Einleitung. Schon von O. Teichmiiller {13, Seite 15, Zeilen 16-20] wurde
auf diejenigen Extremalprobleme bei quasikonformen Abbildungen w = w(z)
hingewiesen, bei denen die iibliche Beschrinkung p(z) < @ (= const) der
Dilatation p(z) = 1 ersetzt wird durch eine ortsabhingige Ungleichung der
Form p(z) = po(2). Dabei ist po(2) eine gewisse in dem betreffenden in der
z-Ebene vorgegebenen Gebiet fest definierte Ortsfunktion. In [4], [5], [7] (vgl
auch die dort zitierten Arbeiten von C. Andreian Cazacu) wurde gezeigt,
dafl die Losung einer groflen Klasse von Extremalproblemen dieses Typs
dhnlich wie im klassischen Falle p,(2) = @ durch Angabe eines quadratischen
Differentials geometrisch-funktionentheoretisch beschrieben werden kann.
Nachdem damit der geometrisch-funktionentheoretische Charakter der Extre-
malabbildungen bekannt ist, entsteht die Frage nach der analytisch-rechne-
rischen Gestalt der Extremalfunktionen und der genauen Schranken fiir das
betreffende Funktional. In einer grofien Klasse von Fillen, in denen das zuge-
hérige quadratische Differential das Quadrat eines Differentials ersten Grades
ist, wurde diese Frage in [7], [5b], [8] und vor allem in [10] behandelt.

Im folgenden soll nun an einem Beispiel ein einfaches Verfahren dargelegt
werden, mit dessen Hilfe sich diese Frage nach der analytischen Gestalt der
Extremalfunktionen bei beliebigen quadratischen Differentialen behandeln 1483t
in dem Falle, es wird po(z) = 1 fiir [z| > 1 und p,(2) = Q fiir |2| < 1 gesetzt.
Das abzubildende Gebiet ist in diesem Falle also die ganze z-Ebene. Wir betrach-
ten also die Klasse 2(Q) = Gesamtheit der stetigen schlichten Abbildungen
w = w(z) der ganzen z-Ebene, die fiir |2/ > 1 konform und durch w(z) = z +
a,2”' + - - - hydrodynamisch normiert sind und fiir |2| < 1 @-quasikonform sind.

Das hier betrachtete Extremalproblem lautet: Man bestimme zu fixiertem
2, den genauen Wertebereich von w(z,), d.h. die Vereinigung der Werte w(z,),
wenn w(z) die Klasse =(Q) durchliuft. Dabei kann man 2, > 0 annehmen, da der
Fall 2z, = 0 in [7] schon erledigt wurde. Nach [7] ist dieser genaue Wertebereich
eine abgeschlossene Kreisscheibe K. Sind m und r der zugehorige Mittelpunkt
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