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I. Introduction

Ce papier est une contribution a I’étude de 1’unicité de Cauchy pour les pro-
blémes C~, étude qui a suscité de nombreux travaux récents (Alinhac [1] et [2],
Bahouri [4], Dehman [6], Lerner [9] et [10], Nirenberg [11], Ounaies [13], Rob-
biano [14]). Pour un panorama des résultats sur la question, on pourra consulter
Zuily [20] et sa tres riche bibliographie.

Pour le point de vue ol nous nous plagons, les travaux essentiels sont diis a
Hoérmander, Alinhac, Robbiano et Lerner. Hormander établit ([7], chapitre 8) son
fameux théoréme d’unicité sous la conjonction de deux hypotheéses de natures
différentes:

1. Une hypothe¢se ne concernant que l’opérateur: opérateurs elliptiques ou
“principalement normaux.”

2. Une hypotheése de convexité faisant intervenir le symbole principal de
I’opérateur ainsi que la variété portant les données de Cauchy: surfaces “fortement
pseudo-convexes.”

Ces deux conditions, sous une forme légerement plus faible, sont en outre
nécessaires pour obtenir les inégalites de Carleman qui restent & ce jour 1’'unique
méthode utilisée pour démontrer I’unicité de Cauchy C”; cela ne prouve cependant
pas qu’elles sont nécessaires a I’unicité de Cauchy elle-méme.

La condition 1 sur I’opérateur seul est apparue, sous deux formes proches 1’'une
de l’autre, comme étant a la fois suffisante (moyennant la condition 2 de con-
vexité: Lerner [10]) et nécessaire (Alinhac [1], théoréme 1 et Robbiano [14]) pour
I’unicité de Cauchy. Il reste donc a examiner la condition 2 de convexité pour
laquelle on possede déja quelques résultats de nécessité (Alinhac [1], théoré¢mes
2 et 3, Saint Raymond [15], Bahouri [4]).

Nous proposons ici un nouveau résultat de non-unicité pour des problémes ne
vérifiant pas la condition 2 de convexité, 1’opérateur étant principalement normal
au sens de Lerner [10] (hypothese du type condition 1 sur ’opérateur seul). Il
concerne un opérateur a partie principale complexe admettant un zéro réel, situ-
ation qui n’était pas traitée dans Alinhac [1]. Enfin, a la suite de notre précédent
travail [15] dont nous reprenons les méthodes, nous nous sommes efforcés d’in-
clure dans nos résultats les problémes caractéristiques; ce point de vue nous a
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